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Zadania uloh 3. série koreSpondencnej sut’aze
v Skolskom roku 2005/2006

N4jdite najmenSie prirodzené Cislo n také, ze v/4n —2 je prirodzené &islo.

Kazdé z ¢isel X;,X,,...,X, sarovna 0, 1 alebo —2. Navyse plati
Xp+ Xy +.o.+ X, =5,
2,2 2
X{ + X5 +...+ X, =19.

Uréte hodnotu X, + X3 +...+ X..

V stvoruholniku ABCD, ktorého obsah je 2, plati ‘AB‘ +‘BD‘ +‘CD‘ =4 . Urcte
dizku usecky AC .

Cisla stran knihy st 1, 2, ... Ak s¢itame vSetky tieto &isla stran, ale jedno z nich
zapocitame dvakrat, dostaneme 2006. Ktoré ¢islo sme zapocitali dvakrat a kol’ko
stran ma kniha?

N4jdite vSetky rieSenia rovnice

x+9—x6:|_x-\+%

x|’
kde |_X-| oznacuje hornu celu ast’ X, teda také celé ¢islo, pre ktoré plati
x<[x]<x+1.

Nech O je taky bod vnutri rovnobeznika ABCD, pre ktory plati
|ZAOB| +|£COD|=180°.
Dokazte, ze |£OBC|=|£0DC]|.
Uvazujme abecedu, ktora obsahuje len tri r6zne pismena a, b, c. Najdite pocet
takych slov obsahujtcich prave n pismen, ktoré obsahuji parny pocet pismen a.

N4jdite najmenSie prirodzené Cislo K také, ze kazdd K-prvkova podmnozina
mnoziny {1,2,. : .,50} obsahuje dva rézne prvky a, b také, ze a+b deli ab.

Dokazte, ze pre kazdé prirodzené ¢islo n>3 existuja také neparne prirodzené
Gisla X, Yy, Ze plati 7x2 + yo =2".

Nech x>1 je realne ¢islo, ktoré nie je prirodzenym ¢islom. Pre n e N definuje-

me a, = \_X”” J— X\_Xn J Dokazte, Ze postupnost’ {a, }

o0

-1 hie je periodicka.
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St dané redlne ¢isla 0=X; <X, <...< Xy < Xpp4 =1, pricom plati |x;,; — X;|<h
pre 1<i<2n. Dokazte, ze potom plati nerovnost’

1-h 1+h
T<ZX2i '(X2i+1 —Xzi—1)<T-
i—1

Dokazte, ze pre kazda dvojicu m, K prirodzenych ¢isel existuje jednoznaéné vy-
jadrenie m v tvare
a a, _ a
i e P B R el
k k-1 t
priCom a >ay_; >...>a =t >1.

Nech f:R — R je taka funkcia, ze pre vSetky X,y € R plati

P+ v )= 0 yF (2 = FOF(y)+ F(y)?).

Dokazte, 7e potom pre vietky x € R plati f(2006x)= 2006 f (x).

Dokazte, ze pre kazdé prirodzené Cislo k >1 existuje jeho ndsobok mensi nez

k*, ktorého dekadicky zapis obsahuje maximalne Styri rozne cifry.

Termin odoslania rieSeni uloh 3. série: do 15. 5. 2006



