Zadania 2. série uloh korespondencnej stit’aze

. Dvaja nosi¢i vo Vysokych Tatrach nest ndklad potravin na Téryho chatu. Keby
zobral druhy od prvého dve Skatule, ndklad druhého by bol dvakrit tazsi ako
prvého. Keby zobral prvy od druhého dve Skatule, ndklad oboch by bol rovnaky.
Kol’ko Skatdl’ niesol prvy a kolko druhy?

. Skola objednala spolu 324 bielych, ruzovych a ervenych astier na kytice.
RuZovych astier bolo o 36 viac ako bielych a ¢ervenych bolo dvakrét tol’ko ako
bielych. Kol’ko rovnakych kytic (rovnaky pocet kvetov aj farieb) by mohli zviazat’
z tychto kvetov? Kolko kvetov jednotlivych farieb by bolo v kazdej kytici?
Napiste vSetky moznosti.

. Méme 12 navonok rovnakych minci, z ktorych jedna je faloSnd. Ma inti hmotnost’
ako ostatné, avSak nevieme, ¢i je l'ahSia alebo t'azSia. Navrhnite postup, ktorym
odhalite faloSni mincu a urcite, ¢i je tazsia alebo I'ahSia, pomocou troch vdZeni na
rovnoramennych vahach bez zivazi.

. Na Stadione pripravuju bezecké drahy. Navrhnite rozmiestnenie Startovacich
blokov pre 4 pretekdrov, aby pri jednom obehu Stadiéna (s cielom na rovine)
beZali rovnako dlhd dréhu. DiZka rovnych dsekov je 100 m, polomer vnitornej
drdhy 20 m a dréha je Sirokd 1 m.

. Aky najmensi pocet Cisel je nutné vyciarknut’ z mnoZiny Cisel 1, 2, 3, ..., 2011 tak,
aby sa ani jedno zo =zostdvajucich Ccisel nerovnalo sucinu inych dvoch
zostavajucich (nevyciarknutych) Cisel? Akym sposobom to treba urobit’?

. Urcte pocet vSetkych Stvorcifernych prirodzenych Cisel, ktorych desiatkovy zapis
obsahuje prave dve jednotky a ktoré su delitelné Siestimi.

. Palko uklad4 svoje dvojcentové mince do Stvorca. Ked’ zaplnil cely Stvorec, zos-
talo mu 30 centov. Ked chcel utvorit’ Stvorec so stranou o 1 dlhS§ou, chybalo mu
32 centov. Kol'ko mal Palko dvojcentovych minci?

. Nech f(x)=ax’+bx+c, xe R, priCom redlne koeficienty a, b, ¢ su také, ze rov-
nica f(x)=x nemd redlne riefenie. DokdZte, Ze ani rovnica f(f(x))=x nemd

realne rieSenie.



9. Dokazte, 7e &islo 2'%% —1 je delitel'né ¢islom 10932,

10.

11.

12.

13.

14.

N4jdite vSetky prirodzené ¢isla m, n, ktoré su rieSeniami rovnice 2" —3" =7.

Zistite, ¢i existuje mnoZina 4 004 takych prirodzenych Cisel, Ze stcet ¢isel 'ubo-

vol'nej 2 003-prvkovej podmnoZiny tejto mnoZziny nie je delitelny ¢islom 2 003.

.....

Dokazte, ze potom plati nerovnost’
a’> +b> + ¢ =~3abe.

Postupnost’ {a,}”  je definovana predpisom a,,, =3a, —a,_,, pri¢om a, =20,

a, =30. N4jdite vSetky prirodzené Cisla n, pre ktoré je S5a,,a +1 druhou

n+l

mocninou celého Cisla.

DokaZzte, Ze pre vsetky prirodzené ¢isla n plati nasledujica nerovnost’:

(2n* +3n+1)" 26" -(n!)’

Termin odoslania rieSeni iloh 2. série: do 16. 5. 2011

RieSenia zasielajte na adresu:

P-MAT, n. o.

Ing. Mgr. Martin Hrinak
P. 0. BOX 2

814 99 Bratislava 1



