Z.adania uloh 44. ro¢nika MMO

1. den
Uloha 1
Nech 4 je 101-prvkovd podmnozina mnoZiny S = { L,2,...,1000 OOO}. Dokéazte, ze
existuji prvky ¢, t,, ..., tjpo Z mnoziny S také, Ze mnoziny

A;={x+1,:xed} pre j=1,2,...,100

st po dvoch disjunktné.

Uloha 2
N4jdite vSetky usporiadané dvojice prirodzenych cisel (a, b) také, ze

a2

2ab* —b> +1

je tieZ prirodzené Cislo.

Uloha 3
Je dany konvexny Sestuholnik, v ktorom spojnica stredov protil’ahlych stran je V3 / 2-

krat dlhsia ako sudet ich dizok. Dokazte, Ze vietky vnutorné uhly tohto Sestuholnika
su rovnake.

2. den

Uloha 4
Dany je tetivovy Stvoruholnik ABCD. Z bodu D spustime kolmice na priamky AB,
AC a BC, ktoré oznaCime po rade P, O, R. Dokazte, Ze ‘PQ‘ = ‘QR‘ prave vtedy, ked’

sa os1 uhlov ABC a CDA pretnl na priamke AC.

Uloha 5
Nech #n je prirodzené ¢islo a x, x,, ..., x,, su také redlne Cisla, Ze x; <x, <---<x

Xi _XJU Sg@ii(ﬁ _Xj)z-

i=1 j=1

-
a) Dokazte, Ze

>y

i=1 j=1

b) Dokazte, ze rovnost’ nastava prave vtedy, ked’ x;, x,, ..., x,, tvoria aritmeticku
postupnost’.

Uloha 6
Nech p je prvocislo. Dokazte, ze existuje prvocislo g take, Ze pre kazdé celé Cislo n
islo n” — p nie je delitel'né g.



