KoreSpondencna sut’az v Skolskom roku 2008/2009
Zadania 3. série uloh koreSpondencnej sut’aze

. Urcte 2 009. Cislicu v postupnosti 1234567891011121314... bez toho, aby ste celé
¢islo vypisovali.

. Z cislic 0, 1, 2, 3, ..., 8, 9 vytvorte dva zlomky tak, aby sa ich stcet rovnal 1.
Pouzite pritom vSetky Cislice a kazdu len raz.

. Uvazujme vSetky letiska v Eurdpe. Z kazdého vzlietne v rovnakom case jedno
lietadlo a smeruje na najblizSie letisko. Predpokladajme, Zze vSetky vzdialenosti

medzi letiskami si rozne. Dokazte, ze na kazdom letisku pristane maximalne
5 lietadiel.

. Zistite, C1 existuje taka mocnina €isla 2, ktord konci na dvojcislie 22.
. Najdite vietky prirodzené &isla n, pre ktoré je ¢islo 3™ +4>™" delitelné 13.

2n+1

. Dokazte, ze pre kazdé prirodzené Cislo n je kombina¢né Cislo [
n

j delitel'né

Cislom 2n+1.
. Dokazte, ze existuje taky nasobok ¢isla 2 009, ktory obsahuje vSetkych 10 ¢islic.

. V akom pomere musia byt odvesny pravouhlého trojuholnika, aby jeho taZnice
tvorili tieZ strany pravouhlého trojuholnika?

. Dokazte, Ze postupnost’ J2 , N2+ J2 ,\2+42+ J2 , ... konverguje a najdite jej

[imitu.

10. Majme danych 2n roéznych bodov v rovine. Dokazte, Ze existuje taky kruh, ktory

pokryva prave n z tychto bodov.

11. Urc¢te hodnotu nekone¢ného suc¢inu

(1+27)(1+27) (1427 (142°)-

12. Dokéaze, ze v desatinnom zapise Cisla V2 existuje aspon jedna nenulova Cislica

medzi milidntym a trojmiliontym desatinnym miestom (vratane oboch).



13. Najdite vietky také postupnosti {a,} _ realnych &isel, pre ktoré a, =1 a plati
2mn
m* +n’

la, —a,|<

pre vSetky prirodzené ¢isla m an.

14. N3ajdite vSetky funkcie f definované na celych ¢islach, pre ktoré plati
f(n+m)+f(n—m)=2(f(m)+ f(n))

pre vSetky celé Cisla m, n.
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